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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….002 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine R∈ba,  astfel încât punctele ( )4,2−A  i ( )0,2B  s  aparin  dreptei  

      de ecuaie  baxy += . 

(4p) b) Dac  punctul M este simetricul punctului ( )4,2−A  fa  de punctul ( )0,2B , s  se  

      determine coordonatele punctului  M . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile în punctele ( )0,0O ,  ( )4,2−A  i  ( )0,2B . 

(4p) d) S  se determine semnul numrului 3cos . 

(2p) e) S  se calculeze tangenta unghiului determinat de diagonala unui cub cu o fa  lateral  a sa. 

(2p) f) S  se arate c punctele ( ) ( ) ( ) ( )0,1,11,0,11,10,1,1,1 F,E,D,C  sunt necoplanare. 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 
  

 1. Se consider mul imea { }30...,,6,3,0=A . 

(3p) a) S  se calculeze numrul elementelor mulimii A   . 

(3p) b) S  se determine numrul de submulimi ale mulimii A   care au trei elemente . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mulimea A  s  fie num r prim . 

(3p) d) S  se calculeze suma elementelor mulimii A . 

(3p) e) S  se determine câte submulimi ale mulimii A  au 2 elemente i  nu îl conin pe 0. 

  
 2. Se consider func ia ( ) R→∞,0:f ,  ( ) xxxf arctg−= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  0>x . 

(3p) b) S  se arate c func ia  f   este strict cresctoare pe intervalul ( )∞0, .  

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) d) S  se arate c func ia  f   este convex pe intervalul ( )∞0, . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫ ′
3

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 
  

 

Se consider numerele  reale  naaa ,...,, 21  distincte i  nbbb ,...,, 21 R∈  arbitrare, unde N∈n , 3≥n . 

Definim  polinoamele  
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aXaXaX
w    i   nnn wbwbwbL +++= ...2211 . 

(4p) a)   S  se verifice c ( ) 0=ji aw , ji ≠∀ ,  { }nji ...,,2,1, ∈ . 

(4p) b) S  se verifice c    ( ) ( ) ( ) 12211 ==== nn aw...awaw . 

(4p) c) S  se verifice c grad ( )1w  =  … = grad ( )nw  = 1−n . 

(2p) d) S  se arate c polinomul nL  are gradul cel mult  1−n   i  ( ) { }nkbaL kkn ...,,2,1, ∈∀= . 

(2p) e)   S  se arate c dac   [ ]Xf R∈ , grad( ) 1−≤ nf  i ( ) { }nkbaf kk ...,,2,1, ∈∀= , atunci   

      nLf = .  

(2p) f)  S  se arate c     ( ) ( ) ( ) 11171117...11171117 2211 +=++++++ Xwawawa nn . 

(2p) g)  S  se calculeze ( ) ( ) ( )1...11 2
2

2
21

2
1 nn wawawa ⋅++⋅+⋅ . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

Se consider numerele strict pozitive R∈ba, , ba < , func ia [ ) R, →∞1:f , ( ) ∫=
b

a

xdttxf   

  i func ia [ ) R→∞,1:g ,   ( )
1

1
2ln

+
−⋅−=

x

x
xxg . 

(4p) a) S  se arate c ( ) ( ) 111 ++ −=⋅+ xx abxfx ,  pentru orice [ )∞∈ ,1x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ ,  [ )∞∈ ,1x . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xg′ ,  [ )∞∈ ,1x . 

(2p) d) Dac  10 <<< ba ,  s  se calculeze  ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se arate c   ( ) 0>xg ,  ( )∞∈∀ ,1x . 

(2p) f) S  se demonstreze inegalitatea  
a

b

ab

ab
ln2 <

+
−⋅ ,  pentru orice ba <<0 . 

(2p) g) S  se arate c  ( )1ln
12

2
5
2

3
2 +<

+
+++ n

n
… ,  pentru orice ∗∈ Nn . 

 

 

            

 


